6. Numere cardinale

1. Utilizand definitia echivalentei sd se demonstreze echivalenta urmétoarelor multimi:
1.1. R, (2;+400);
1.2. (—o0;—1), (3;+00);
1.3. (-1;2), R;
1.4. (-2;1), (—1;400);
1.5. [1;5), (=7;3];

1.6. N, {0,3,6,9,...};
1.7. Z, 72

1.8. Z, NU({r};

1.9. (0;1), [0;1];

0;

1.10. (0;1)U(2;3), [051].

2. Utilizand definitia puterii mulfimii sa se determine puterea urméatoarelor multimi:
2.1. (—o0;2);
2.2. (—o0;1];
2.3. N x Z;
2.4. (—5;7);
2.5. (—1;1];
2.6. {1,2,4,8,16,...}.

3. Sa se determine puterea multimilor ce urmeaza, utilizand teorema Cantor-Bernstain:
3.1. [0;1];
3.2. [0;1]U[2;3) U (4;5];
3.3. R xQ;
3.4. R?;
3.5. P(N);
3.6. {0, 1}N;
3.7. multimea tuturor girurilor de numere rationale;
3.8. mul{imea tuturor girurilor crescatoare de numere rationale;
3.9. multimea tuturor triunghiurilor scalene din plan cu coordonate rationale ale varfurilor;

3.10. multimea tuturor submultimilor finite din C;
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3.11. multimea tuturor functiilor din N in N;

3.12. multimea tuturor corespondentelor din N in N.
4. Si se demonstreze cd dacd Card(A U B) = ¢, atunci CardA = ¢ sau CardB = c.
5. Sa se demonstreze cd daca Card(@ A;) = ¢, atunci 3j : Card4; = c.

=1
6. Sa se demonstreze cid pentru orice multime infinita A se verifica

Card(A x A) = CardA.
7. S& se demonstreze ca pentru multimile infinite A, B are loc
Card(A U B) = max(CardA, CardB).

8. Oare poate fi planul acoperit cu litere T de diferite dimensiuni gi care nu se inter-
secteaza?
9. Sa se demonstreze urmatoarele proprietiti ale numerelor cardinale:
9.1. (a-p)"=a"-[7;
9.2. (o) = o’
9.3. o =a” - a".
10. Sa se efectueze urmatoarele operatii cu numere cardinale:
10.1. Rg + 1;
10.2. Nj + 100;
10.3. 3 - N;
10.4. N
10.5. N2 + 28;
10.6. N3 + 382 + 1;

10.7. R,
10.8. 2%o;
10.9. > 27
neN
10.10. > o
neN
10.11. > n!;
neN
10.12. 10%;
10.13. ¢
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10.14. ¢ + 2¢ + 3;
10.15. ¢+ Ng;
10.16. cto.
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