
6. Numere cardinale

1. Utiliz�and de�ni�tia echivalen�tei s�a se demonstreze echivalen�ta urm�atoarelor mul�timi:
1.1. R, (2; +∞);
1.2. (−∞;−1), (3; +∞);
1.3. (−1; 2), R;
1.4. (−2; 1), (−1; +∞);
1.5. [1; 5), (−7; 3];
1.6. N, {0, 3, 6, 9, ...};
1.7. Z, Z2;
1.8. Z, N ∪ {π};
1.9. (0; 1), [0; 1];
1.10. (0; 1) ∪ (2; 3), [0; 1].

2. Utiliz�and de�ni�tia puterii mul�timii s�a se determine puterea urm�atoarelor mul�timi:
2.1. (−∞; 2);
2.2. (−∞; 1];
2.3. N× Z;
2.4. (−5; 7);
2.5. (−1; 1];
2.6. {1, 2, 4, 8, 16, ...}.

3. S�a se determine puterea mul�timilor ce urmeaz�a, utiliz�and teorema Cantor-Bernstain:
3.1. [0; 1];
3.2. [0; 1] ∪ [2; 3) ∪ (4; 5];
3.3. R×Q;
3.4. R2;
3.5. P(N);
3.6. {0, 1}N;
3.7. mul�timea tuturor �sirurilor de numere ra�tionale;
3.8. mul�timea tuturor �sirurilor cresc�atoare de numere ra�tionale;
3.9. mul�timea tuturor triunghiurilor scalene din plan cu coordonate ra�tionale ale v�arfurilor;
3.10. mul�timea tuturor submul�timilor �nite din C;
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3.11. mul�timea tuturor func�tiilor din N ��n N;
3.12. mul�timea tuturor coresponden�telor din N ��n N.

4. S�a se demonstreze c�a dac�a Card(A ∪B) = c, atunci CardA = c sau CardB = c.
5. S�a se demonstreze c�a dac�a Card(

∞⋃
j=1

Aj) = c, atunci ∃j : CardAj = c.

6. S�a se demonstreze c�a pentru orice mul�time in�nit�a A se veri�c�a

Card(A× A) = CardA.

7. S�a se demonstreze c�a pentru mul�timile in�nite A,B are loc

Card(A ∪B) = max(CardA,CardB).

8. Oare poate � planul acoperit cu litere T de diferite dimensiuni �si care nu se inter-
secteaz�a?

9. S�a se demonstreze urm�atoarele propriet�a�ti ale numerelor cardinale:
9.1. (α · β)γ = αγ · βγ;
9.2. (αβ)γ = αβγ;
9.3. αβ+γ = αβ · αγ.

10. S�a se efectueze urm�atoarele opera�tii cu numere cardinale:
10.1. ℵ0 + 1;
10.2. ℵ0 + 100;
10.3. 3 · ℵ0;
10.4. ℵ2

0;
10.5. ℵ2

0 + 2ℵ0;
10.6. ℵ3

0 + 3ℵ2
0 + 1;

10.7. ℵ ℵ0
0 ;

10.8. 2ℵ0 ;
10.9. ∑

n∈N
2n;

10.10. ∑
n∈N

ℵn
0 ;

10.11. ∑
n∈N

n!;

10.12. 10ℵ0 ;
10.13. c2;
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10.14. c3 + 2c2 + 3;
10.15. c + ℵ0;
10.16. cℵ0 .
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